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tendo influenciado trabalhos de varios e

matematicos, entre os quais Gottfried Kéthe

e Alexandre Grothendieck.

PARA UMA TEORIA GERAL DOS HOMOMORFISMoS®™

JOSE SEBASTIAO E SILVA

ROMA, 1944

INTRODUHD

Apos um periodo de ingente mas indisciplinada pro-
dugdo em diversos dominios, a actividade matematica comegou,
ja no século passado, a convergir para uma fase de unifica-
¢ao e de critica, que se tem acentuado cada vez mais. As con
cepgdes de Galois, Hamilton, Sylvester, Kummer, Kronecker, etc.,
no campo da Algebra; de Bolyai, Lobatchewski, Gauss, Riemann,
Veronese, etc., no campo da Geometria; de Volterra, Hilbert,
Baire, Lebesgue, etc., no campo da Analise, representam uma
profunda revolugd@o nos métodos de raciocinio anteriormente usa

dos e um evidente prelidio daquele processo de unificacgao.

Por outro lado, a teoria dos conjuntos de Georg Cantor e o al

goritmo algebro-10gico, criado e sucessivamente aperfeigoado
por Boole, Peano, Frege e Russell, vieram oferecer o instru-

mento mais adequado a tdo consideravel obra de sintese.

Ndo se trata porem de atingir aquela Mathematica uni

vernsalis que os logicos tinham sonhado, e de que as antino-

(*) Trabalho inédito.

PORTUGALIAE MATHEMATICA
Vol. 9 — Fase. 1-2—1900

por J. SEBASTIAO E SiLva

Um primeiro conceito de eespago funcional analitico» é aquele con-

siderado por PINCHERLE':

Fixado um nimero r tal que 0 <r <+ o, designemos por §[7] o
conjunto de todas as séries de poténcias de z cujos raios de conver-
géncia sio maiores do que ». Chamando, como é natural, soma de

duas séries Ea..z' , zb,.z" A série E(a,. + by)z*, e produto dum

n=0

nitmero complexo k por uma série Z a,z", & série z(ka“) 2", teremos
n-=0 n=0

em 3r] um exemplo manifesto de espago vectorial complexo *
Recordemos, por outro lado, que cada uma das séries pertencentes
ao conjunto 37r] define, com todos os seus possiveis prolongamentos
analfticos, uma determinada funcéo analitica no sentido de WEIERSTRASS,
podendo contudo acontecer que duas séries distinfas pertencentes a
8[r] determinem a mesma fungdo analitica no sentido weierstrassiano
— a qual, neste caso, sera naturalmente pluriforme. Assim por exem-
plo, a funcio analitica V/4+z corresponde a trés elementos distintos
do espaco 873], visto que é representivel, em torno da origem, por
trés séries de potencias de z distintas entre si, cujos raios de conver-

géncia sdo iguais a 4.

Todavia PINCHERLE n@io chegou a introduzir nestes espagos funcio-
nais nenhum particular conceito de «limite» (apenas ai utilizou implici-
tamente o conceito de convergéncia pontual), o que o impediu de tirar
maior partido da sua teoria das operagdes distributivas.

! Veja-se na lista bibliogrdfica PincuerLe e Awarpx (I). A notagdio ¢ a termino-
logia aqui usadas n3o sdo as mesmas de Pixcuenve.

? No § 1 ¢ recordada a defini¢do de aespago vectorials, bem como a de vdrios
outros conceitos de Andlise geral.
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HISTORY AND PHILOSOPHY OF LOGIC, 6 (1985), 91-116
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Lisboa, Portugal
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MDCCCCXXXX!" Translator's summary

The translated paper is an extract, published in 1945, of an unpublished thesis, of both historical and tech-
nical import, dealing with notions of definability and their relation o invariance under automorphisms.
The author develops a metamathematical Galois theory, and discusses and anticipates some aspects of
higher-order model theory in an informal but conceptually rich manner.

Translator’s introduction

The plan for this translation goes back to 1971, when [ saw a reference to this
paper by J. Sebastido e Silva (henceforth ‘Silva’) in Reyes /970. My incursion into
logic was just beginning; [ was then unaware of Silva’s early interests in mathematical
logic, but realized that this was a matter to be publicised and requiring some further
study. The first draft of the translation was expected to be included in an edition of
his works, but this project was held up for lack of financial support and other
reasons. However, it was again taken up in 1982, on the occasion of the International
Symposium and Colloquium on the tenth anniversary of his death, held in Lisbon in
March 1982 and organized by the (reborn) Portuguese Mathematical Society." This
time, however, no translation is intended, but subsequent developments have pointed
to the desirability of publishing this remarkable paper in English translation.?

A few words are in order on the life and career of José Sebastido e Silva. He was
born on 12 December 1914, in the small town of Mertola, in the Alentejo province, of
wheat plains, olive trees and cork-oaks, birthplace of many a renowned Portuguese
mathematician. From the age of thirteen he was giving private lessons of Latin to his

The Proceedings of the Symposium on Functional Analysis and Differential Equations will be pub-
lished in volume 41 of Portugaliae mathematica. The Proceedings of the Colloquium on the Teaching
of Mathematics in the 1980s was published by the Portuguese Mathematical Society.

2 Volume 11 and 111 of the mathematical works of Silva from 1958 to 1972 have already been published
under the title Obras de José Sebastigo e Silva (Imprensa Nacional-Casa da Moeda, 1982—83).
Volume [ is in preparation and will include all of his earlier published and unpublished research work.
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Sebastiao e Silva deu neste

trabalho um contributo importante
para o desenvolvimento da teoria
dos espacos topolégicos. A nocao
de convergéncia entao introduzida
viria a conduzir a definicao de

um tipo de espacos localmente

convexos, 0s espacos (LN~

Estes foram apresentados
no Congresso Internacional

de Matematicos de 1954, que

se realizou em Amesterdao,
ficando posteriormente

conhecidos por «Espacos de Silvas.

http://sebastiaoesilvalO0anos.org

Jose Sebastiao e Silva (1914 - 1972
O Cientista e o Professor

Relatorio de atividades, como bolseiro
fora do Pais do Instituto para
a Alta Cultura

Processo de José Sebastido e Silva,
Arquivo Historico do Instituto Camdes

Um dos trabalhos que publicou em Roma
em 1945, de Logica Matematica,
constituiu uma proposta inicial de tese de
doutoramento, veio a ser traduzido em
inglés e publicado em 1985.

Essa monografia inédita so veio a ser
publicada, a titulo p6stumo, em Obras
de José Sebastido e Silva, INIC, 1985.

Apresenta a Faculdade

de Ciéncias de Lisboa

a sua tese de doutoramento,
que defende em 1949.

(Dai « Rendiconti di Matematica ¢ delle sue applica-
cioni», Serie V, Vol. XIV, Fase. 1-2, Roma 1955)

Su certe classi di spazi localmente convessi
importanti per le applicazioni

di JOSE SEBASTIAO E SILVA (Lisbona)

1. Introduzione. — Il presente lavoro trae origine da prece-
denti ricerche che abbiamo eseguito, da una parte, sulla teoria dei
funzionali analitici, e dall’altra, sulla teoria delle distribuzioni.
Queste ultime ricerche sono oggetto del lavoro [17] (*), non ancora
pubblicato, nel quale ¢i proponiamo di dare una sistemazione diretta,
assiomatica, della teoria delle distribuzioni.

La similitudine fra quelle due teorie &, in vari sensi, profonda,
In ambedue interviene, come strumento essenziale, la teoria degli
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SUR CERTAINS ESPACES VECTORIELS pstrata
LOCALEMENT CONVEXES ? ;‘_“g‘

~ ' un-

JosE SEBASTIAO E SILVA o

Nous disons qu'une suite (E,) d’espaces localement convexes est régulidre ’: :;i?:f

si les conditions suivantes sont vérifiées: 1) quel que soit #, E,C E,,; et la degli
topologie de E,,, induit dans E, une topologie moins fine que celle de E,; roppo
2) la boule de E,, est relativement compacte dans E, ;. Nous nommons espace mente

(LN'*) tout espace localement convexe exprimable comme limite inductive d'une
suite régulidre d'espaces normés.

Soit E un espace localement convexe, limite inductive d’une suite réguliére
(E,) d’espaces normés. Alors on a les propositions suivantes:

I. Pour qu'un ensemble A soit fermé dans E il faut et il suffit que, pour
tout n, A N E, soit fermé par rapport 4 la topologie de E,.

II. Pour qu'un ensemble 4 soit borné dans E, il faut et il suffit qu'il
existe un n tel que 4 C E, et 4 soit borné par rapport A la topologie de E,,.

On démontre en outre les théorémes suivants:

III. Dansun espace (LN'*) tout ensemble borné est relativement compact.

IV. Tout espace (LN'*) est réflexif. Son dual fort est un espace (M).

V. Pour qu'un espace localement convexe E soit le dual fort d'un espace

(LN*), il faut et il suffit que E soit la limite projective d’une suite d’espaces
normés par rapport & des applications linéaires continues g, , de E, dans
E.(m < n) telles que g,q,; transforme la boule de E,,, dans une partie
relativement compacte de E,.

Les espaces (LN'*) sont trés importants pour les applications. Ils jouent un
rlle essentiel dans la théorie des distributions et dans la théorie des fonction-
nelles analytiques.

PRrRAGA DO AREEIRO, 5, 3° D.,
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